<@ VA0THICOM o
[:ﬂ Hoc ‘fﬁ THI ONLINE CDb5. DPUONG TRON — TUYEN SINH LOP 10

I. GOC NOI TIEP

A. KIEN THUC CAN NHO
I. Géc & tam
1. Khai niém:
Goc c6 dinh trung voi tam cua dudng tron duoc goi la goc ¢ tam.
Chu y: Khi noi dén goc chi xét cac goc ¢ sb do khong vuot qua 180°.
2. Cung. Cung lon. Cung nhé.

Hai diém B,Cnam trén dudng tron (O). Phan dudng tron ndi lién 2 diém B,C dugc

goi 1a mot cung (hay cung tron) ki hiéu la BC.
BmC nim trong gbc BOC <180° dwogc goi 1a cung nho.

BnC khong nim trong goc BOC <180° dugc goi 1a cung 16n.
3. So do cung.
Mf)i cung c6 mat §6 do. ) =
S6 do cung nho bang s6 do gbc ¢ tdm chan bdi cung do. A
S6 do cung 16n bang 360° trir di s6 do cung nhé ¢6 2 dau mat tro
cung 16n.
S6 do cua nira duong tron 1a 180°.
S6 do cua cung BC duoc ki hiéu 1a sd BC B
I1. Géc ndi tiép
1. Pinh nghia goc néi tiép.
- Géc ndi tiép 1a goc c¢6 dinh nam trén duong tron va hai canh chira hai day cung cia
duong tron do.
- Cung nam bén trong goc ndi tiép dugc goi 13 cung bi chin.
2. Pinh ly.
Trong mot dudng tron sd do ctia goc nodi tiép bang mot nira sd do cua cung bi chén.
3. H¢ qua.
Trong mot duodng tron:
a) Cac goc noi tlep bang nhau chéin cac cung bang nhau.
b) Cac goc noi tiép cting chdn mot cung hoic chan cac cung bang nhau thi bang nhau.
¢) Goc ndi tiép (nho hon hodc bang 90°) c6 sé do bang nira s6 do ciia gbc & tAm clng
chan mot cung.
d) Goc néi tiép chan nira dudng tron 1a gbc vuodng.

B.BAI TAP TU LUAN
Phwong phap gidi: Ta thuong st dung h¢ qua
Trong mot duong tron:
a) Cac gbc noi tlep bang nhau chan cac cung bang nhau.
b) Cac goc ndi tiép cung chin mot cung hoic chan cac cung bang nhau thi bang nhau.
¢) Goc ndi tiép (nho hon hoidc bang 90°) c6 s6 do bang nira sé do cua goc & tim cing
chan mét cung.
d) Géc ndi tiép chan nira duong tron 1a goc vudng.

BAI TAP MAU
Vi du 1. Cho AABC, tia phan gidc cia A cat dudng tron ngoai tiép tam giac tai D,
Goi E la giao diém cua BC va AD . Chirng minh rang
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a) [NB] ABC = ADC
b) [NB] AAEB o AACD
¢) [TH] ABCD = AD.EB
d) [TH] ABCD +ACBD = AD.BC.

Vi du 2. Cho (O)c6 hai diy MA L MB. Goi |,K lan lugt la diém chinh gitra cac
cung nho MA, MB

a) [NB] Chirng minh ba diém A O,B thang hang

b), [TH] Goi P la giao diém cua AK vaBlI . Ching minh P la tdm duong tron ndi
tiép tam giac MBA.

Vi du 3. Cho duong tron (O; R) mot diy AB<2R. Goi M 1a mét diém chinh giita
cung nhd AB. Ké ddy MC,MD (biét C,D thudc cung 16n AB va C nam trén cung
AD ) lan luot cat AB tai E,F . Ching minh rang

a) INB] MCA=MAB

b) [TH] ME.MC = MA?

¢) [TH] ME.MC = MF.MD

Vi du 4. Cho tam giac ABC c6 ba goc nhon, duong cao AH va ngi tiép duong tron
tam O, duong kinh AM .

a) [INB] Tinh ACM .

b) [NB] Chung minh BAH =0OCA.

¢) [VD] Goi N la giao diém ctia AH véi (O). Tt gidc BCMN 1a hinh gi ? Vi sao?
Vidu5:Cho (0), M ndm ngoai duong tron, ké tiép tuyén MA, MB

a) [TH] biét AMB=60". Tinh s6 do AB

b) [TH] Tinh sb do cua géc & tAm tao boi hai ban kinh OAva OBnéu AMB = 70°

Vi du 6 : Cho (O), dudong kinh AB, diém D thudc dudng tron. Goi E la diém ddi
xtmg vé1 A qua D.
a) [NB]Tinh ADB?
b) [NB]Tam giac ABE la tam giac gi?
b) [TH]Ching minh OD L AK. ,
Vidu 7 :Cho 4ABCcan taiB ndi ti€p duong tron (O). Lay D thudccung AC,
duong thang BD cat AC & N.Chimg minh
a) [NB] BCA=BDA=BDC =BAC.
b) [NB] AN _ AD )
NC DC
¢) [TH] BC? =BD.BN .
Vidu 8 : Cho AABCnhon c6 BAC =60". V& duong tron duong kinh BCtam O cat
AB, AC lan luottai D va E.
a) Tinh s6 do DE.
b) Tia DO cat duong tron tai K . Tinh géc EDK
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II. PUONG TRON NGOAI TIEP VA PUONG TRON NOI TIEP CUA
MOT TAM GIAC

* PUONG TRON NGOAI TIEP

A. KIEN THUC CAN NHO

1. Khai niém dwong tron ngoai tiép tam giac.

DPuong tron ngoai tiép mot tam giac 1a dudng tron di qua ba dinh cua tam gic do.
A

c

2. Puong tron ngoal tlep tam giac vuong.
Puong tron ngoai tiép tam giac vudng co6 tam la trung diém cua canh huyén va
ban kinh bang mot nira canh huyén.

A

BC

3. Puong tron ngoal tlep tam glac déu.
Duong tron ngoai tlep tam giac déu canh a co6 tam la trong tam cua tam giac do

va ban kinh bang g a

m
(@]

B. BAI TAP TU LUAN ]
2.1 Xac dinh tam va ban kinh ctia dudng tron ngoai tiep
| Phuwong phap giai: ‘
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Tam giac thwong. V& hai dudng trung truc cla tam gidc. Giao diém cua hai
duong trung truc 13 tAm ciia dudng tron ngoai tiép tam giac do

Tam gigc vudng. TAm dudng tron ngoai tiép tam giac 1a trung diém cta canh
huyén

M Tam giac déu. Tam cta dudng tron ngoai tiép tam giac tring véi truc tAm, trong
tam, tm cua dudng tron ndi tiép tam giac

Vidu 1l [TH]:

Cho tam gidc ABC cén tai A ndi tiép dudng tron (0) Puong cao AH cit (0) o
D.

a) Visao AD la duong kinh ctia dudng tron (0)

b) Tinh s6 do goc ACD

¢) Cho BC =24c¢m, AC =20cm . Tinh chiéu cao AH va ban kinh dudng tron (O)
2.2 Dung hinh, chitng minh

Phwong phap giai:

M Dung hinh cén x4c dinh tim, ban kinh

M Si dung dinh ly Pythagore, hé thirc lwgng trong tam giac vuéng va cac tinh
chét da hoc dé chirng minh

BAI TAP MAU
Vidu 1 [VD]:
Cho dudng tron tim O ngoai tiép tam giac ABC, tia phan giac cua goc BAC' cit
duong tron tai M . Puong cao AH . Chung minh:
a) M la trung diém cua didy BC
b) AM la tia phan giac cua goc OAH
Vidu 2 [VD]:
Céac duong cao ha tir A VA B cua tam gidc ABC cat nhau tai H (goc C khéc goc
vudng) va cat duong tron ngoai tiép tam giac ABC lan luot tai D va E. Ching
minh:
a) CD=CE
b) Tam gid&c BHD cén
c) CD=CH
III. PUONG TRON NGOAI TIEP VA PUONG TRON NOI TIEP CUA
MOT TAM GIAC

* PUONG TRON NOI TIEP TAM GIAC.

A. KIEN THUC CAN NHO

1. Khai niém

- Puong tron ndi tiép tam giac 1a dudng tron tiép xuc véi tit ca cac canh cua tam
gidc. Tam giac d6 duoc goi 1a tam gidc ngoai tiép dudng tron.
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i_

- C
Mo rong:
a. Moi canh cua tam gidc dong vai trd nhu mét tiép tuyén doi voi dudng tron noi ti€p.
L.O,al Tam Vi tri tim dwong tron ndi tiép P.h,u’o’ng trinh dwong phan
giac gidc
Déu Trung tam hinh 3 duong phan gidc déu nhau
. Diém nam trén dudng phan giac goc  |[Phan giac goc vudng dai

Vudng n A

vuong nhat
Thuong Giao diém ba duong phan giac I(f}altsuduo’ng phan gidc khac

b. Buong tron ndi tiép da giac 1a dudng tron tiép xuc vOi tat ca cac canh cia da giac.
c. Puong tron bang tlep tam gidc: Puong tron bang tlep cua tam glac ABC trong goc
A 1a duong tron tiép xtic v6i canh BC va tiép xtc véi cac tia d6i cua tia BA va tia
CA
2. Cach xac dinh dwong tron ndi tiép tam giac
Tam dudng tron noi tiép da giac 1a giao clia cac dudng phan gidc cua tt ca cac goc
trong da giéc.
Pé xac dinh dudng tron ndi tiép da giac ta 1am nhu sau:
Budc 1: Ké cac dudong phan gidc clia cac goc roi xac dinh giao diém ctia ching.
Budc 2: Ké dudng thang di qua giao diém va vudng goc vdi mot canh bat ky dé xéac
dinh ban kinh.
Chii y: Mot tam gidc chi c6 dudng tron ndi tiép khi cac dudng phan giac ctia cac goc
clia tam giac dong quy.

A

8 5 c

Cho tam gidc ABC, v& phén giac cic goc clia tam giac, cac dudng thang nay dong
quy tai 1 do d6 (1;1D) la dudng tron noi tiép tam gidc ABC véi D la hinh chiéu
cua | 1én BC.

3. Puwong tron ngi tiép tam giac deu
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Puong tron ndi tiép tam gidc déu canh a c6 tdm la trong tdm cua tam giac d6 va ban

N

kinh bang ?3 a

B. BAI TAP TU LUAN

Phuong phap giai:

Dé xé4c dinh tim duong tron ndi tiép tam gidc ABC, ta can xac dinh giao diém
ctia hai dudng phén giac trong bét ky. Diém giao nay chinh 13 tim duong tron ndi
tiép.

Tinh khoang cach tir tdm td1 mot canh cua tam giac dé xac dinh ban kinh cta
duong tron noi tiép. Tur d6, c6 thé tinh dwgc chu vi, dién tich dudng tron va cac bai
tap lién quan.

IV. TU GIAC NOI TIEP

A. KIEN THUC CAN NHO

1. Khai niém tir giac ndi tiép

T giac ¢6 4 dinh nam trén mot dudng tron duoc goi 1a tir gidc noi tiép dudng tron
va dudng tron duoc goi 1a dudng tron ngoai tiép tir gidc.

2. Dinh ly

Trong t0 giac noi tiép, tong s6 do hai goc dbi nhau 1 180°.

B. BAI TAP TU LUAN

Phwong phap giai:

M Sir dung d4u hiéu: bon dinh cua ti gidc cach déu mot diém thi thudc mot duong
tron.

Sir dung cdc tinh chat hinh hoc: dudng trung truc ctia doan thang, tinh chat
duong trung tuyén ciia tam giac vudng, dinh 1y goc ngoai ctia tam giac,...

BAI TAP MAU

Vi du 1 :Cho tam gidc ABC nhon ndi tiép dudng tron tim O, duong cao AD cét dudng

tron (O) tai E . Trén canh AD ldy diém H sao cho D 1a trung diém ctia EH,BH cit AC

tai Kva cit (O)tai F . Chimg minh t&r gidc HKCD ndi tiép.

Huéng Dan: St dung tinh chat dudng trung tuyén trong tam giac vudng dé ching minh.
Vi du 2: Cho tam gidc ABC vudng tai A. Trén AC lay diém D. Hinh chiéu cua D
1én BC 13 E, diém dbi xtmg cua E qua BD 1a F . Chtrng minh t& giac ABED noi tiép,
xac dinh tdim O cua dudng tron do.

V. SUDUNG TiNH CHAT CUA TU GIAC NOQI TIEP PE CHUNG MINH
CAC QUAN HE HINH HQC

A. KIEN THUC CAN NHO
1. Dinh nghia
T giac c6 4 dinh nam trén mot dudng tron duge goi 1a tr gidc nodi tiép duong
tron va duong tron dugc goi 1a dudng trong ngoai tiép tir giac.
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Trong Hinh 1, tir gidc ABCD ndi tiép
(O) va (O) ngoai tiep tur giac ABCD.

Hinh 1

2. Pinh li
- Trong mdt tir giac ndi tiép, tong sé do hai goc d6i dién bang 180°.
3. Pwong tron ngoai tiép hinh chir nhét, hinh vudng
- Hinh chir nhat va hinh vudng 1a cic tir gidc noi tiép. Pudng tron ngoai tiép
ctia ching ¢ tdm 1 giao diém cua hai dudng chéo va ban kinh bang mot nira
dd dai duong chéo.
4. Hé qua: T giac ABCD c6 hai goc ddi bang nhau va bang 90°thi tir giac d6
1a ttr giac noi tiép.
B. BAI TAP TU LUAN
Phuong phap: St dung tinh chét cta tir giac noi tiép
- Trong mot tir giac ndi tiép, tong sd do hai goc d6i dién bang 180°.
- Tt giac ABCD c6 hai goc d6i bang nhau va bang 90° thi tir giac d6 1a tir giac
noi tiép.
BAI TAP MAU

Vi du 1: Cho duong tron (0) duong kinh AB. Goi H 1a diém nam giita O va B.
Ké ddy CD vudng goc voi AB tai H . Trén cung nhé AC ldy diém E , ké CK L AE
tai K. Duong thang DE cat CK tai F . Ching minh:

a) Tu giac AHCK 1a tir gidc ndi tiép;

b) AH.AB=AD?;

c¢) Tam gidc ACE la tam giac can.
Vi du 2: )
Cho ntra (O) duong kinh AB.Lay M €eOA(M khong trung Ova A ). Qua M vé
duong thang d vudng goc voi AB. Trénd lay N sao choON >R. N6i NBcat (0)
tai C K¢ tiép tuyén NEv6i (O) (£ 1a tiép diém, E va Acung thudc nira mit phing
bo d ). Ching minh:

a) Bon diém O, E,M, N cung thuoc mot duong tron;

b) NE? = NC.NB;

¢) NEH = NME (H la giao diém cia ACva d);

d) NF 14 tiép tuyén (O) v6i F la giao diém ctia HE va (O).
Vidu 3:
Cho dudng tron (O) duong kinh AB, goi | 14 trung diém ctia OA, diy CDvudng
goc voi ABtai I Ly Kty y trén cung BCnho, AK cat CDtaiH .

a) Ching minh tr gidc BIHK 1a tir gidc ndi tiép. 9

b) Chiing minh AH.AK c6 gié tr1 khong phu thudc vi tri diém K.
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¢) K& DN L. CB,DM L AC. Ching minh cic dudng thang MN, AB,CD dong

quy.
Vidu 4: Cho tam giac ABC ndi tiép duong (O) va tia phan giac goc A cat duong tron
tai M . V& duong cao AH . Ching minh rang:
a. OM di qua trung diém cua diy BC.
b. AM la tia phan gidc cua goc OAH .
Vidu 5: Cho ntra duong tron (O) duong kinh AB =2R. V¢ ban kinh OC vudng goc

AB, goi M la diém chinh gifra cua cung BC, AM cit OCtai N .Tu C ha CK vudng
goc voi AM tai K. Chirng minh rang;

a. T(r giic MNOB ni tiép.

b. Tt gidc OACK ndi tiép

c. Tam gidc OKC can.

d. AM.AN =2R?
Vidu 6: Cho dudng tron (O;R) va day CD cb dinh. Piém M thudc tia ddi cua tia
CD. Qua M ké hai tiép tuyén MA MB t&i dudng tron ( Athudc cung 16n CD . Goi |
1a trung diém CD. N&i BI cit dudng tron tai E(E = B). N6i OM cat AB tai H.

a) Chung minh AE song song CD.

b) Tim vi tri cia M dé MA L MB

c¢) Chiing minh HB la phan giac cua CHD

CHUYEN BE: TONG HQP HINH HQC

A.KIEN THUC CAN NHO

1. Géc ndi tiép

- Goc ndi tiép 1a goc ¢o dinh nam trén dudng tron va hai canh chira hai ddy cung
cua duong tron d6. Cung nam bén trong goc dugc goi 1a cung bi chén.

- Trong mot duong tron, s6 do cuia goc ndi tlep bang nira s6 do cta cung bi chan.

2. Puodng tron ngoai tlep va duong tron ndi tlep ciia mot tam giac

- Pudng tron ngoai tiép mot tam gidc 13 dudng tron di qua ba dinh cta tam giac
d6. Tam ciia dudng tron ngoai tiép tam giac 1 giao diém ba duong trung truc cia
tam giac

- Buong tron ngoai tiép tam gidc vudng c6 tam la trung diém cta canh huyén va
ban kinh bang mot nira canh huyén.

- Puong tron ngoai tiép tam giac déu canh a ¢ tim 1 trong tAm ctia tam giac do

va ban kinh bang ;a

- Duong tron tlep xuc voi ba canh cua tam giac duge goi 1a duong tron ndi t1ep
tam giac. Tam giac d6 dugc goi 1a ngoai tiép duong tron. Tam dudng tron ndi tiép
tam giac 13 giao diém ba duong phan giac cua tam giac.

- Puong tron ndi tiép tam gidc déu canh a c6 tam 13 trong tAm cua tam giac d6 va

ban kinh bang ? a.

- Puong tron bang tiép ciia tam gidc ABC trong goc A 1a duong tron tiép xtc véi
canh BC va ti€p xuc voi cac tia doi cua tia BA va tia CA.
3. Tt giac ndi tiep
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- T giac c¢6 bon dinh nam trén mot dudng tron duoc goi 1a tir gidc nodi tiép duong
tron (hodc don gian 13 tir giac noi tiép) va dudng tron duoc goi 1a dudng tron ngoai
tiép tir giac.

- Trong mdt t&r giac ndi tiép, tong sé do hai gbc ddi nhau bang 180°.

- Hinh chit nhat va hinh vudng 13 cac tir giac noi tiép. Pudng tron ngoai tiép cua
chung c6 tim 1a giao diém cua hai dudng chéo va ban kinh bang mot nira do dai
duodng chéo.

4. Pa giac déu

- Pa giac déu 1a mot da giac 10i co cac canh bang nhau va cac goc bang nhau.

- Phép quay thuén chiéu o® 0°<a <360° tdm O giit nguyén diém O, bién diém

A khac diém O thanh diém B thudc duong tron O;0A sao cho tia OA quay thuin

chiéu kim dong ho dén tia OB thi diém A tao nén cung AB c6 s6 do «°. Pinh nghia
tuong tu cho phép quay nguoc chiéu o° tam O. Phép quay 0° va phép quay 360°
gilt nguyén moi diém.

- Mot phep quay duoc goi la gitr nguyén mot da giac deu H neu phép quay doé
bién mdi diém cta S thanh mot diém cia & Nguoi ta chi ra ring néu mot phép quay
bién cac dinh cta da giac déu s thanh cac dinh ciia #thi phép quay dé gitt nguyén
H.

B. BAI TAP TU LUAN

BAI TAP MAU

Bai 1: Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon AB < AC , ndi tiép dudng tron O
cac duong cao BE,CF citnhau & H.
1 [NB]: Chting minh ti giac BFEC 1a tr giac noi tiép.
2 [TH]: Tia EF cattia CB tai M . Chung minh MF.ME =MB.MC.
3 [TH]: Tia AH cat BC tai D. Puong thang qua B va song song voi AC, cat tia
AD tai P, cat doan thang AM tai Q. Ching minh FC Ia tia phan giac ctia goc
EFD.
4 [VD]: Ching minh BP =BQ
Bai 2: Cho duodng tron tim O dudng kinh AB=2R. Goi C 1a trung diém ciia OA,
qua C ké day MN ciia O vudng goc v6i OA tai C. Goi K 1a diém tiy ¥ trén cung
nho BM, H la giao diém ciia AK va MN. Tia BK cat duong thang MN tai diém
P
1 [NB]: Ching minh bén diém B,C,H,K cung thudc mot duong tron.
2 [TH]: Ching minh MHK = ANK .
3 [TH]: Chirng minh AAMH dong dang véi AAKM .
4 [VD]: Chung minh HM.PN = HN.PM .
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